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1. BEVEZET£S 

1.1 C£LKITţZ£SEK, KOMPETENCIĆK £S A TANTĆRGY 

TELJESĉT£S£NEK FELT£TELEI 

1.1.1 C®lkitŤz®s 

A tant§rgy c®lja a piaci szereplŖk racion§lis piaci viselked®s®nek, va-
lamint a nemzetgazdas§g mŤkºd®s®nek matematikai modellez®se ®s 
ezen kereszt¿l a hallgat·k matematikai alap¼, modellszeml®letŤ kºzgaz-
das§gi gondolkod§s§nak kialak²t§sa, elm®ly²t®se. C®lk®nt fogalmaz·dik 
meg tov§bb§ a matematika §ltal k²n§lt eszkºzrendszer haszn§lata a fo-
gyaszt·i ®s termelŖi dºnt®shozatal, valamint a nemzetgazdas§gban le-
zajl· folyamatok modellez®se ®rdek®ben, ezzel is hozz§j§rulva a min®l 
megalapozottabb kºzgazdas§gi szeml®letform§l§shoz. 

1.1.2 Kompetenci§k 

A hallgat· a kurzus ismeretanyag§nak elsaj§t²t§s§t kºvetŖen: 

ī Ismeri ®s ®rti azokat a f¿ggv®nytani alapºsszef¿gg®seket, melyek 
a kºzgazdas§gi folyamatok modellez®s®hez n®lk¿lºzhetetlenek, 
k¿lºnºs tekintettel a hat§relemz®sre. 

ī Rendelkezik azzal a kºzgazdas§gi szeml®letm·ddal, melyben a 
matematika §ltal ny¼jtott eszkºzºk a megalapozott kºzgazdas§gi 
dºnt®sek szolg§lat§ba §ll²that·k. 

ī Azonos²t olyan gazdas§gi probl®m§kat, amelyekhez a megismert 
mikro- ®s makroºkon·miai modellek valamelyik®vel megold§si ja-
vaslatok rendelhetŖk. 

ī Felismeri azokat a matematikai form§ba ºntºtt kºzgazdas§gi ºsz-
szef¿gg®seket, k¿szºb®rt®keket, melyek alapj§n az egyes gaz-
das§gi szereplŖk viselked®se ®s annak v§rhat· kºvetkezm®nyi 
elŖre jelezhetŖk. 

ī K®pes az elvonatkoztat§sra, a gazdas§gban zajl· folyamatok le-
egyszerŤs²t®s®re. 

ī K®pes a racion§lis fogyaszt· piaci viselked®s®nek matematikai 
modellez®s®re. 

ī K®pes a profitmaximumra tºrekvŖ, k¿lºnbºzŖ piaci keretek kºzºtt 
mŤkºdŖ v§llalat piaci magatart§s§nak matematikai modellez®s®-
re. 
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ī K®pes egyes makrogazdas§gi folyamatok matematikai modelle-
z®s®re. 

ī K®pes a matematikai keretrendszerben modellezett gazdas§gi fo-
lyamatok eredm®nyeinek gyakorlati ®rtelmez®s®re. 

ī Gazdas§gpolitikai ®s egy®b kºzgazdas§gi k®rd®sekben k®pes 
ºn§ll· v®lem®nyalkot§sra ®s megalapozott ®rvel®sre. 

ī Fog®kony a k¿lºnbºzŖ kºzgazdas§gi probl®m§k matematikai ala-
p¼ megkºzel²t®s®re. 

ī Nyitott a kºzgazdas§gi folyamatok matematikai modelleken ala-
pul· megismer®s®re. 

ī £rdeklŖdik a matematikai eszkºzºk gazdas§gi alkalmaz§sa ir§nt. 

1.1.3 A tant§rgy teljes²t®s®nek felt®telei 

A t§rgy akkor tekinthetŖ teljes²tettnek, ha a hallgat· minden lecke 
kapcs§n birtokolja mindazokat a kompetenci§kat, melyek az elŖzŖ alfeje-
zetben kifejt®sre ker¿ltek ®s a lecke §ltal kºzºlt ismeretanyaggal kapcso-
latba hozhat·ak. 
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1.2 A KURZUS TARTALMA 

 

 

1. §bra:  Gondolatt®rk®p 

1.3 TANULĆSI TANĆCSOK, TUDNIVALčK 

Tekintettel arra, hogy a matematikai alap¼ kºzgazdas§gtudom§ny a 
kºzgazdas§gi ºsszef¿gg®sek modellez®s®re fŖk®nt f¿ggv®nytani eszkº-
zºket haszn§l, ez®rt a tananyag tanulm§nyoz§s§nak megkezd®se elŖtt 
mindenk®ppen javasolt a f¿ggv®nyanal²zis kapcs§n tanultak feleleven²t®-
se. SzŤkebb ®rtelemben v®ve a f¿ggv®nyek ®rtelmez®s®re, transzform§-
ci·j§ra ®s deriv§l§s§ra ®rdemes nagyobb hangs¼lyt fektetni. A fentiekbŖl 
kºvetkezik, hogy a tananyag t§rgyal§sa sor§n a kºzgazdas§gi ºsszef¿g-
g®sek szeml®ltet®se zºm®ben f¿ggv®ny§br§kon tºrt®ni. Az §br§khoz 
minden esetben szºveges magyar§zatot fŤz¿nk, mely magyar§zat meg-
®rt®se sor§n felt®tlen¿l tºrekedni kell arra, hogy a le²rtakat magunk is 
l§ssuk az §br§kon. Az ²gy kºzºlt ismereteket akkor saj§t²tottuk el, ha 
meg®rtett¿k a le²rtak kºzgazdas§gi tartalm§t, ®s az ºsszef¿gg®sek visz-
szaid®z®se sor§n nem a szºveg, hanem az §bra jelenik meg az eml®ke-
inkben, mely §br§n v®gig kºvetve az ºsszef¿gg®sek vagyunk k®pesek 
visszaadni a megszerzett tud§st. Hasonl· logika ment®n c®lszerŤ meg-
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v§laszolni a leck®k v®g®n feltett k®rd®seket ®s megoldani a tesztfelada-
tokat. Nyomat®kosan sz¿ks®ges hangs¼lyozni, hogy a kurzus anyag§t 
k®pezŖ matematikai kºzgazdas§gtan logikusan ®p²tkezŖ, struktur§lt tu-
dom§ny, ²gy ®rtelmez®s ¼tj§n tanulhat·. Tart·zkodjunk teh§t az anyag 
Ăbemagol§s§t·lò, mindenk®ppen tºrekedj¿nk a le²rtak meg®rt®s®re. Ha 
valamilyen kºzgazdas§gi kateg·ria ®rtelmez®se, pontos defini§l§sa kap-
cs§n bizonytalanok vagyunk, t§j®koz·dhatunk a kºvetkezŖ el®rhetŖs®-
gen: 

1. http://www.dictionaryofeconomics.com/dictionary  

Mik®nt a kurzus strukt¼r§j§n l§thatjuk, a tananyag alapvetŖen k®t 
r®szre, mikro- ®s makroºkon·mi§ra tagolhat·. A k®t tudom§nyter¿let 
fontosabb k®pviselŖivel az egyes t®makºrºk t§rgyal§sa sor§n megismer-
ked¿nk, azt azonban m§r itt jelezz¿k, hogy a makroºkon·mia ter®n John 
Maynard Keynes m§ig hat· tudom§nyos eredm®nyeket mutatott fel. 

2. http://www.maynardkeynes.or g/maynard-keynes-economics.html 

 
A tananyagot ²rta ®s szerkesztette: 
 
T§nczos Tam§s PhD 
fŖiskolai docens 
Eszterh§zy K§roly FŖiskola 
Gazdas§gtudom§nyi Int®zet, Kºzgazdas§gtan ®s Jog Tansz®k 

http://www.dictionaryofeconomics.com/dictionary
http://www.maynardkeynes.org/maynard-keynes-economics.html
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2. LECKE: A VĆSĆRLĆSI HAJLANDčSĆG KERESLETRE 

GYAKOROLT HATĆSA 

2.1 C£LKITţZ£SEK £S KOMPETENCIĆK 

A lecke c®lja az egy®ni §rupiaci keresletet befoly§sol· v§s§rl§si haj-
land·s§g keresletre gyakorolt hat§s§nak elemz®se azzal a c®llal, hogy a 
fogyaszt·i viselked®s modellezhetŖv® v§ljon. Ez hozz§seg²t benn¿nket 
ahhoz, hogy a termel®si folyamat sor§n olyan term®keket §ll²tsunk elŖ, 
melyek a helyettes²tŖ term®kekkel folytatott versenyben elŖnyºsebb po-
z²ci·t lesznek k®pesek elfoglalni, ²gy sz§munkra a lehetŖ legnagyobb 
profitot tudj§k biztos²tani. A fogyaszt· v§s§rl§si hajland·s§g§nak mate-
matikai modellez®se nem csak a fogyaszt·i viselked®s formaliz§lt felt§-
r§s§t teszi lehetŖv®, hanem annak hasznoss§g alap¼ vizu§lis megjelen²-
t®s®nek is teret ad. 

2.2 TANANYAG 

 

2. §bra:  Gondolatt®rk®p 
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2.2.1 A hasznoss§g, mint keresletet befoly§sol· t®nyezŖ 

Ahogyan azt kor§bbi tanulm§nyainkb·l m§r tudjuk (Kºzgazdas§gtan 
I.), az egy®ni kereslet az a term®kmennyis®g, melyet a fogyaszt· adott 
idŖben, adott §ron, hajland· ®s k®pes megv§s§rolni. A keresletet befo-
ly§sol· t®nyezŖk kºz¿l, jelen t®makºrben a v§s§rl§si hajland·s§g keres-
letre gyakorolt hat§s§t vizsg§ljuk.  
A fogyaszt· akkor hajland· megv§s§rolni egy term®ket, ha a term®k 

rendelkezik sz§m§ra valamilyen hasznoss§ggal. A fogyaszt· v§s§rl§si 
hajland·s§ga teh§t a term®k hasznoss§g§t·l f¿gg. 

Ç A hasznoss§g az a kiel®g¿lts®g ®rz®s, amit egy term®k (j·-
sz§g) elfogyaszt§sa a fogyaszt· sz§m§ra okoz. 

Egy term®k hasznoss§ga f¿gg a term®k tulajdons§gait·l ®s a term®k-
bŖl elfogyasztott mennyis®gtŖl. Mivel a hasznoss§g f¿gg az elfogyasztott 
term®kmennyis®gtŖl, ez®rt §br§zolhat· az elfogyasztott term®kmennyi-
s®g f¿ggv®ny®ben. Az ²gy nyert f¿ggv®nyt teljes haszon f¿ggv®nynek 
nevezz¿k (jele: TU; Total Utility). 

Ç A teljes haszon f¿ggv®ny az elfogyasztott term®kmennyi-
s®g (Q) f¿ggv®ny®ben mutatja a hasznoss§g (TU) alakul§-
s§t. 

Ç Hat§rhaszon (jele: MU; Marginal Utility) az egys®gnyi tºbb-
letterm®k elfogyaszt§s§ra esŖ tºbblethaszon. Az a sz§m, 
amely megmutatja, hogy mennyivel v§ltozik a hasznoss§g, 
ha egy egys®ggel nºvelj¿k az elfogyasztott term®kmennyi-
s®get. 

MU = 
æTU

æQ
 

A hat§rhaszon is §br§zolhat· az elfogyasztott term®kmennyis®g f¿gg-
v®ny®ben, az ²gy nyert f¿ggv®nyt hat§rhaszon f¿ggv®nynek nevezz¿k. 

Ç A hat§rhaszon f¿ggv®ny az elfogyasztott term®kmennyis®g 
(Q) f¿ggv®ny®ben mutatja a hat§rhaszon (MU) alakul§s§t. 

A hat§rhaszon f¿ggv®ny a teljes haszon f¿ggv®ny mennyis®g szerinti 
elsŖrendŤ deriv§ltja. 

 

MU = 
dTU

dQ
 

 
A deriv§ltb·l ad·dik, hogy a hat§rhaszon f¿ggv®ny matematikai ®rte-

lemben a teljes haszon f¿ggv®ny nºveked®si ¿tem®t mutatja. 
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3. §bra:  Teljes haszon ®s hat§rhaszon f¿ggv®ny 

A f¿ggv®nyek ment®n leolvashat· sz§mok a kºvetkezŖk®ppen ®rtel-
mezendŖk. Ha p®ldak®nt vessz¿k a negyedik term®kegys®get, akkor a 
teljes haszon f¿ggv®nyen leolvashat· 120-as ®rt®k azt fejezi ki, hogy 
n®gy term®kegys®g elfogyaszt§sa eset®n a fogyaszt· ºsszes hasznos-
s§g®rzete 120 egys®g. A teljes haszon f¿ggv®ny csºkkenŖ szakasza azt 
fejezi ki, hogy a maximum pontot (tel²tetts®gi pont) kºvetŖen a fogyasz-
t§s nºveked®s®vel p§rhuzamosan a hasznoss§g csºkken, azaz a fo-
gyaszt· egyre rosszabbul van. A f¿ggv®nymenet alapj§n l§that·, hogy 
l®tezik az a fogyaszt§si szint, melyen a hasznoss§g ism®t null§v§ v§lik. 
A hat§rhaszon f¿ggv®ny ment®n leolvashat· 18-as ®rt®k azt jelenti, 

hogy a negyedik term®kegys®g elfogyaszt§sa eset®n a fogyaszt· 
ºsszhaszna 18 egys®ggel nŖ. Ez egyben azt is jelenti, hogy a negyedik 
term®kegys®g hasznoss§ga 18. A hat§rhaszon negat²v ®rt®kei a teljes 
haszon f¿ggv®ny csºkkenŖ szakasz§b·l sz§rmaznak, ebben a tarto-
m§nyban ugyanis minden egyes ¼jabb term®kegys®g elfogyaszt§s§val a 
fogyaszt· ºsszhaszna csºkken. 
A teljes haszon f¿ggv®ny nºveked®si ¿tem®bŖl, illetve a hat§rhaszon 

f¿ggv®ny ir§ny§b·l is l§tszik, hogy az elfogyasztott term®kmennyis®g 
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nºvel®s®vel a hat§rhaszon folyamatosan csºkken. Ezt fejezi ki Gossen I. 
tºrv®nye. 

Ç Minden egyes p·tl·lagos j·sz§gegys®g elfogyaszt§s§val a 
fogyaszt· ºsszhaszna egyre kisebb m®rt®kben nŖ, azaz a 
hat§rhaszon csºkken. 

3. http://www.encyclopedia.com/topic/Hermann_Heinrich_Gossen.aspx  

Ahhoz, hogy a hasznoss§g alakul§s§t a fenti ®s egy®b f¿ggv®nyek 
seg²ts®g®vel modellezni lehessen, a modellek seg²ts®g®vel a hasznos-
s§g alakul§s§b·l kºzgazdas§gi kºvetkeztet®sek legyenek levonhat·k, a 
hasznoss§got m®rni kell. 
A hasznoss§g m®r®s®re k®tf®le szeml®let terjedt el: 

ī A kardin§lis szeml®let szerint a fogyaszt· az elfogyasztott term®-
kek hasznoss§g§t k®pes tŖsz§mokban kifejezni. 

ī Az ordin§lis szeml®let szerint a fogyaszt· az elfogyasztott term®-
kek hasznoss§g§t nem k®pes tŖsz§mokban kifejezni, viszont a 
term®keket hasznoss§guk alapj§n sorba rendezi, ¼gynevezett 
preferencia rendszert alak²t ki. 

 
A mai kºzgazdas§gtan az ordin§lis szeml®letet fogadja el. 
Mivel a hasznoss§g az elfogadott szeml®let szerint nem sz§mszerŤ-

s²thetŖ, ez®rt abban az esetben, amikor a hasznoss§got matematikai 
alapon modellezz¿k, elvonatkoztatunk a val·s§gt·l. A matematikai mo-
dellekben a hasznoss§gnak tetszŖleges sz§m®rt®kek adhat·k, csak az a 
l®nyeg, hogy a sz§mok egym§shoz val· viszonya a tapasztalatoknak 
megfelelŖ hasznoss§g alakul§st t¿krºzze. Ez a leggyakoribb esetben azt 
jelenti, hogy az egyre nagyobb elfogyasztott term®kmennyis®gekhez 
egyre nagyobb hasznoss§g®rt®keket rendelj¿nk, viszont a hasznoss§g-
®rt®kek nºveked®s®nek a m®rt®ke egyre kisebb legyen (Gossen I. tºrv®-
nye). 
A racion§lis fogyaszt· nyilv§nval·an ºsszhaszn§nak a maximaliz§l§-

s§ra tºrekszik, ez®rt sohasem egy term®ket, hanem term®kkombin§ci·t 
vagy m§s n®ven fogyaszt·i kosarat v§s§rol. A mikroºkon·miai modellek-
ben a kºnnyebb kezelhetŖs®g ®s §br§zolhat·s§g ®rdek®ben k®tterm®kes 
(x ®s y) fogyaszt·i kosarakkal dolgozunk. Ebben az esetben a teljes ha-
szon f¿ggv®ny a k®t term®k egy¿ttes fogyaszt§sa eset®n mutatja a teljes 
haszon alakul§s§t. Matematikai ®rtelemben ez egy k®tv§ltoz·s hasznos-
s§gi f¿ggv®ny. 

http://www.encyclopedia.com/topic/Hermann_Heinrich_Gossen.aspx
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4. §bra:  K®tv§ltoz·s hasznoss§gi f¿ggv®ny  

A f¿ggv®ny eset®n, a v²zszintes tengelyeken az x ®s az y term®k 
mennyis®ge, a f¿ggŖleges tengelyen pedig a k®t term®k egy¿ttes fo-
gyaszt§s§val (fogyaszt·i kos§r) el®rhetŖ hasznoss§g (U) olvashat· le. 

2.2.2 A kºzºmbºss®g ®s a helyettes²t®s szerepe a 
fogyaszt·i dºnt®sben 

Ahogyan arr·l kor§bban m§r sz·ltunk, a haszonmaximaliz§l· fogyasz-
t· nem egy term®ket, hanem term®kkombin§ci·t, m§s n®ven fogyaszt·i 
kosarat v§laszt. 
A fogyaszt· k®pes ºssze§ll²tani olyan fogyaszt·i kosarakat melyek az 

egyes term®kekbŖl elt®rŖ mennyis®geket tartalmaznak ®s ²gy a hasznos-
s§guk is elt®rŖ, de k®pes ºssze§ll²tani olyan kosarakat is, melyek az 
egyes term®kekbŖl elt®rŖ mennyis®geket tartalmaznak ugyan, de a 
hasznoss§guk azonos. Ha ez ut·bbiakat egy gºrb®n §br§zoljuk, kºzºm-
bºss®gi gºrb®t kapunk. 

Ç A kºzºmbºss®gi gºrbe azon pontok halmaza a koordin§ta-
rendszerben, melyek a fogyaszt· sz§m§ra azonos hasz-
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noss§ggal b²r· fogyaszt·i kosarakat (term®kkombin§ci·k) 
reprezent§lnak. 

Ç A kºzºmbºss®gi t®rk®p k¿lºnbºzŖ hasznoss§gi szinteket 
reprezent§l· kºzºmbºss®gi gºrb®k halmaza a koordin§ta-
rendszerben. 

 

5. §bra:  Teljes kºzºmbºss®gi t®rk®p  

Az §br§n egy teljes kºzºmbºss®gi t®rk®p l§that·. A t®rk®pen az orig·-
t·l kifel® haladva a hasznoss§g nŖ, a tel²tetts®gi pontig (a koncentrikus 
kºrºk kºz®ppontja). A t®rk®pbŖl egy kºr a kºzºmbºss®gi gºrbe. 
A k®tv§ltoz·s hasznoss§gi f¿ggv®nybŖl ¼gy kapjuk a teljes kºzºm-

bºss®gi t®rk®pet, hogy egy v²zszintes s²klappal Ăfºlszeletelj¿kò. Mivel a 
kºzºmbºss®gi t®rk®pen legbel¿l elhelyezkedŖ kºr (U5) van a k®tv§ltoz·s 
hasznoss§gi f¿ggv®nyen a legmagasabban, ez®rt a kºzºmbºss®gi t®r-
k®pen a legbelsŖ kºr hasznoss§ga a legnagyobb. Mivel az adott kºr egy 
adott hasznoss§gi szinten v²zszintes ir§nyba lett kimetszve a k®tv§ltoz·s 
hasznoss§gi f¿ggv®nybŖl, ez®rt a kºr minden egyes pontj§ban ugyanak-
kora hasznoss§g m®rhetŖ. Az eggyel kijjebb l®vŖ kºrt ¼gy kapjuk, hogy a 
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k®tv§ltoz·s hasznoss§gi f¿ggv®nybŖl eggyel alacsonyabb hasznoss§gi 
szinten metsz¿nk ki egy ¼jabb szeletet, ®s ²gy tov§bb rendre. 

 
Ha kºzºmbºss®gi t®rk®pet n®gy negyedre osztjuk ®s az egyes ne-

gyedeket k¿lºn-k¿lºn vizsg§ljuk, l§that·, hogy az orig· fel® esŖ negyed 
az egyetlen olyan, melyben b§rmelyik term®k fogyaszt§s§t nºvelj¿k, a 
hasznoss§g is nŖ. B§rmelyik m§sik negyedben legal§bb az egyik term®k 
eset®n fenn§ll, hogy a fogyaszt§st nºvelve a hasznoss§g csºkken. Mivel 
a racion§lis fogyaszt· ºsszhaszn§nak a maximaliz§l§s§ra tºrekszik, 
ez®rt biztosan az orig· fel® esŖ negyedben fogyaszt. Mivel elemz®seink 
sor§n racion§lis fogyaszt·kat t®telez¿nk fºl, ez®rt a tov§bbiakban a teljes 
kºzºmbºss®gi t®rk®pnek csak az orig· fel® esŖ negyed®t vizsg§ljuk. 

 

6. §bra:  A kºzºmbºss®gi t®rk®p relev§ns tartom§nya  

A j·l viselkedŖ kºzºmbºss®gi gºrb®k tulajdons§gai: 

1. A gºrbe ment®n az ºsszhaszon §lland·. Ez a tulajdons§g a kº-
zºmbºss®gi gºrbe defin²ci·j§b·l ad·dik. A kºvetkezŖ §bra alap-
j§n a fogyaszt· sz§m§ra ugyanakkora hasznoss§got jelent 2,64 
egys®g Ăxò plusz 12,53 egys®g Ăyò term®k (ĂAò kos§r), mint 12,49 
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egys®g Ăxò plusz 2,65 egys®g Ăyò term®k (ĂBò kos§r). Teh§t a k®t 
kos§r a fogyaszt· sz§m§ra hasznoss§g szempontj§b·l kºzºm-
bºs, mert a hasznoss§guk azonos. 

2. A gºrbe negat²v meredeks®gŤ. EbbŖl az kºvetkezik, hogy az 
egyik term®k (pl.: x) fogyaszt§s§t nºvelve, a m§sik term®k (pl.: y) 
fogyaszt§s§t csºkkenteni kell ahhoz, hogy az ºsszhaszon ne v§l-
tozzon, azaz, hogy a kºzºmbºss®gi gºrb®n maradjunk. Ez abb·l 
fakad, hogy az Ăxò term®k fogyaszt§s§t nºvelve a hasznoss§g nŖ, 
az Ăyò term®k fogyaszt§s§t csºkkentve a hasznoss§g csºkken, 
²gy a k®t hat§s eredŖjek®nt az ºsszhaszon nem v§ltozik. 

 

7. §bra:  Ćlland· hasznoss§g, negat²v meredeks®g a j·l viselke-

dŖ kºzºmbºss®gi gºrb®n 

3. A gºrbe az orig·ra konvex. EbbŖl az kºvetkezik, hogy az Ăxò ter-
m®k fogyaszt§s§t §lland· egy egys®ggel nºvelve, az Ăyò term®k 
fogyaszt§s§t egyre kisebb m®rt®kben kell csºkkenteni ahhoz, 
hogy az ºsszhaszon ne v§ltozzon, azaz, hogy a kºzºmbºss®gi 
gºrb®n maradjunk. 
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8. §bra:  A j·l viselkedŖ kºzºmbºss®gi gºrbe konvex jellege  

Azt a sz§mot, amely megmutatja, hogy az egyik term®k (x) fogyaszt§-
s§nak tetszŖlegesen kis egys®ggel tºrt®nŖ nºvel®se a m§sik term®k (y) 
fogyaszt§s§nak h§ny egys®ggel tºrt®nŖ csºkkent®s®t teszi sz¿ks®gess® 
ahhoz, hogy az ºsszhaszon ne v§ltozzon, helyettes²t®si hat§sr§t§nak 
nevezz¿k ®s MRS -sel jelºlj¿k. 

Ç A helyettes²t®si hat§rr§ta (MRS: Marginal Rate of 
Substitution) az a sz§m, amely megmutatja, hogy az egyik 
term®k (x) fogyaszt§s§t §lland· egy egys®ggel nºvelve, a 
m§sik term®k (y) fogyaszt§s§t h§ny egys®ggel kell csºk-
kenteni ahhoz, hogy az ºsszhaszon ne v§ltozzon, azaz, 
hogy a kºzºmbºss®gi gºrb®n maradjunk. 

A fenti defin²ci·b·l kºvetkezŖen, j·l viselkedŖ kºzºmbºss®gi gºrb®k 
eset®n a helyettes²t®si hat§rr§ta ®rt®ke mindig negat²v, sz§m²t§saink 
sor§n a kºnnyebb kezelhetŖs®g ®rdek®ben abszol¼t ®rt®kben ®rtelmez-
z¿k. 
A j·l viselkedŖ kºzºmbºss®gi gºrbe konvex jellege alapj§n bel§that·, 

hogy a gºrbe ment®n a helyettes²t®si hat§rr§ta abszol¼t ®rt®kben csºk-
ken. 
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A helyettes²t®si hat§rr§ta kisz§m²t§s§ra h§rom, egym§ssal ºsszef¿g-
gŖ k®plet ismert: 

 

MRSx,y =  -
æY

æX
 

 
A k®pletben a negat²v elŖjel arra utal, hogy az Ăxò term®k fogyaszt§-

s§nak a nºvel®se az Ăyò term®k fogyaszt§snak a csºkkent®s®t teszi 
sz¿ks®gess® ahhoz, hogy az ºsszhaszon ne v§ltozzon. 
Ezt a k®pletet akkor haszn§ljuk, ha nem ismert sem a k®tv§ltoz·s 

hasznoss§gi f¿ggv®ny, sem pedig a kºzºmbºss®gi gºrbe egyenlete, 
viszont a gºrbe pontjainak koordin§t§i sz§mszerŤs²tett form§ban meg 
vannak adva. 

 

MRSx,y =  
dY

dX
 

 
A helyettes²t®si hat§rr§ta, a kºzºmbºss®gi gºrbe Ăxò term®k szerinti 

elsŖrendŤ deriv§ltja. Ezt a k®pletet akkor haszn§ljuk, ha ismert a kºzºm-
bºss®gi gºrbe egyenlete. 

 

MRSx,y =  
MUØ

MUÙ
 

 
A helyettes²t®si hat§rr§ta megegyezik a term®kek hat§rhasznainak 

ar§ny§val. 
A fenti k®pletet akkor haszn§ljuk, ha ismert a k®tv§ltoz·s hasznoss§gi 

f¿ggv®ny egyenlete, vagy sz§mszerŤs²tett form§ban ismertek a term®k-
egys®gekhez tartoz· hasznoss§gi ®rt®kek. Ha a k®tv§ltoz·s hasznoss§gi 
f¿ggv®ny egyenlete ismert, akkor az Ăxò ®s az Ăyò term®k hat§rhaszon 
f¿ggv®ny®nek egyenlet®t a k®tv§ltoz·s hasznoss§gi f¿ggv®ny parci§lis 
deriv§ltjak®nt hat§rozzuk meg. 

 
  



K¥ZGAZDASĆGTAN II. 

24 

4. A kºzºmbºss®gi gºrb®k nem metszhetik ®s nem is ®rinthetik 
egym§st. 

 

9. §bra:  Egym§st metszŖ kºzºmbºss®gi gºrb®k  

Mivel ĂAò ®s ĂBò kos§r egy kºzºmbºss®gi gºrb®n van, ez®rt hasznos-
s§g tekintet®ben ĂA = Bò. Mivel ĂAò ®s ĂCò kos§r is egy kºzºmbºss®gi 
gºrb®n van, ez®rt hasznoss§g tekintet®ben ĂA = Cò. Abb·l, hogy ĂA = Bò 
®s ĂA = Cò, annak kellene kºvetkeznie, hogy ĂB = Cò. Mivel azonban az 
§bra alapj§n ez nem teljes¿l, ez®rt k®t kºzºmbºss®gi gºrbe nem metsz-
heti ®s nem is ®rintheti egym§st. 
Az §bra alapj§n az ĂAò fogyaszt·i kos§r egy olyan kosarat reprezen-

t§lna, amely a fogyaszt· sz§m§ra k®t k¿lºnbºzŖ hasznoss§ggal rendel-
kezik. A gyakorlatban ez nyilv§n nem lehets®ges. 

 

Å A k¿lºnleges alak¼ kºzºmbºss®gi gºrb®kkel l®sŖbbi tanulm§nyaik 
sor§n ismerkedhetnek meg. 
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2.3 ¥SSZEFOGLALĆS, K£RD£SEK 

2.3.1 ¥sszefoglal§s 

Ebben a leck®ben megismerkedt¿nk a term®kek hasznoss§g§val, 
mint a kereslet v§s§rl§si hajland·s§gra hat· t®nyezŖj®vel. Tiszt§ztuk az 
elfogyasztott term®kmennyis®g ®s a hasznoss§g kºzºtti ºsszef¿gg®st az 
ºsszfogyaszt§sra ®s az utols· elfogyasztott term®kegys®gre n®zve. K®t-
v§ltoz·s hasznoss§gi f¿ggv®nyt alapul v®ve, konstans hasznoss§g mel-
lett vizsg§ltuk azt az alapvetŖ fogyaszt·i magatart§st, mely a hasznoss§-
gi szint megŖrz®se ®rdek®ben a term®kek helyettes²t®s®ben realiz§l·dik. 
Ezzel megnyitottuk az utat az §r ®s a jºvedelem, mint v§s§rl§si k®pess®-
get meghat§roz· t®nyezŖk elemz®se elŖtt, a term®kek helyettes²t®se 
ugyanis, a hasznoss§g mellett nyilv§nval·an az §rak ®s a jºvedelem 
figyelembev®tel®vel is tºrt®nik.  

2.3.2 ¥nellenŖrzŖ k®rd®sek 

? Hogyan ®rtelmezi a teljes haszon f¿ggv®nyt? 

? Mi a hat§rhaszon? 

? Hogyan f¿gg ºssze a teljes haszon ®s a hat§rhaszon f¿ggv®ny? 

? Jellemezze a j·l viselkedŖ kºzºmbºss®gi gºrb®ket! 

? Mi a helyettes²t®si hat§rr§ta ®s hogyan sz§m²that·? 

2.3.3 Gyakorl· tesztek 

? A j·l viselkedŖ kºzºmbºss®gi gºrb®ket tartalmaz· kºzºmbºss®gi 
t®rk®p orig· fel® esŖ negyed®ben az orig·t·l kifel® haladva: 

ï a hasznoss§g csºkkenŖ ¿temben nŖ 
ï nºvekvŖ ¿temben nŖ 
ï csºkkenŖ ¿temben csºkken 
ï nem v§ltozik 

 

? Egy klasszikus ®rtelemben vett fogyaszt· §ltal el®rhetŖ ºsszes 
hasznoss§g: 

ï f¿ggetlen az elfogyasztott term®kmennyis®gtŖl 
ï az elfogyasztott term®kmennyis®g nºveked®s®vel p§rhuza-
mosan csºkkenŖ ¿temben nŖ 

ï az elfogyasztott term®kmennyis®g nºveked®s®vel p§rhuza-
mosan csºkkenŖ ¿temben csºkken 

ï az elfogyasztott term®kmennyis®g nºveked®s®vel p§rhuza-
mosan nºvekvŖ ¿temben nŖ 
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? A j·l viselkedŖ kºzºmbºss®gi gºrbe ment®n: 

ï a helyettes²t®si hat§rr§ta abszol¼t ®r®kben csºkken, mert a 
fogyaszt·nak az egyik term®k §lland· egy egys®g®t a m§sik 
term®k egyre kisebb egys®g®vel kell helyettes²teni ahhoz, 
hogy az ºsszhaszna ne v§ltozzon 

ï a helyettes²t®si hat§rr§ta abszol¼t ®rt®kben csºkken, mert a 
fogyaszt·nak az egyik term®k §lland· egy egys®g®vel a m§-
sik term®k egyre kisebb egys®g®t kell helyettes²teni ahhoz, 
hogy az ºsszhaszna ne v§ltozzon 

ï a helyettes²t®si hat§rr§ta abszol¼t ®rt®kben csºkken, mert a 
fogyaszt·nak az egyik term®k fogyaszt§s§t nºvelve a m§sik 
term®k fogyaszt§s§t csºkkentenie kell ahhoz, hogy az 
ºsszhaszna ne v§ltozzon 

ï a helyettes²t®si hat§rr§ta abszol¼t ®rt®kben csºkken, mert a 
gºrbe negat²v meredeks®gŤ 

 

? A teljes haszon f¿ggv®ny maximumpontj§ban a hat§rhaszon: 

ï pozit²v 
ï negat²v 
ï nulla 
ï csºkken 

 

? Ha ºt term®kegys®g eset®n a hat§rhaszon tizenºt, akkor az azt je-
lenti, hogy: 

ï ha a fogyaszt· elfogyaszt ºt term®kegys®get, akkor a hat§r-
haszna tizenºt 

ï a fogyaszt· tizenºt egys®gnyi hasznoss§got ºt term®kegys®g 
elfogyaszt§s§val ®rhet el 

ï a fogyaszt· hasznoss§ga tizenºt egys®g fºl® nem nºvelhetŖ, 
hiszen el®rte a hasznoss§g§nak hat§r§t 

ï az ºtºdik term®kegys®g hasznoss§ga tizenºt 
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3. LECKE: A VĆSĆRLĆSI K£PESS£G KERESLETRE 

GYAKOROLT HATĆSA, AZ EGY£NI KERESLET 

3.1 C£LKITţZ£SEK £S KOMPETENCIĆK 

A lecke c®lja a fogyaszt· v§s§rl§si k®pess®g®t alkot· t®nyezŖk egy-
m§sra ®s a keresletre gyakorolt hat§s§nak elemz®se, valamint a v§s§r-
l§si k®pess®g ®s hajland·s§g ºsszekapcsol§s§n kereszt¿l az optim§lis 
jºvedelemelkºlt®s, valamint a re§ljºvedelem ®s az §r v§ltoz§s§nak ke-
resleti szeml®letŤ vizsg§lata. 
A t®makºr t§rgyal§sa sor§n megismerj¿k az §r ®s a re§ljºvedelem 

v§ltoz§s§nak, illetve az §r-®rt®k ar§nyban megragadhat· racion§lis fo-
gyaszt·i dºnt®sek matematikai ®s geometriai modellez®sben rejlŖ lehe-
tŖs®geket, megszerkesztve ezen kereszt¿l a re§ljºvedelem ®s az §r v§l-
toz§s§nak f¿ggv®ny®ben felv§zolt egy®ni keresleti f¿ggv®nyeket. 

3.2 TANANYAG 

 

10. §bra:  Gondolatt®rk®p  
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3.2.1 A v§s§rl§si k®pess®g megjelen®se a kºlts®gvet®si 
egyenesen 

A fogyaszt· v§s§rl§si k®pess®ge a fogyaszt· re§ljºvedelm®tŖl f¿gg. A 
re§ljºvedelem a fogyaszt· nomin§l jºvedelm®tŖl ®s a term®k §r§t·l f¿gg. 
Ez alapj§n teh§t azt mondhatjuk, hogy a fogyaszt· v§s§rl§si k®pess®g®t 
a fogyaszt· nomin§l jºvedelme ®s a term®k §ra hat§rozza meg. 
A fentieknek megfelelŖen a fogyaszt· v§s§rl§si k®pess®ge a fogyasz-

t· kºlts®gvet®si egyenes®vel modellezhetŖ. 

Ç Kºlts®gvet®si egyenes (jele: e) azon term®kkombin§ci·k 
halmaza a koordin§tarendszerben, melyeket a fogyaszt· 
adott jºvedelem ®s adott piaci §rak mellett, jºvedelm®nek 
teljes elkºlt®s®vel k®pes megv§s§rolni. 

A kºlts®gvet®si egyenes egyenlete: 
 

)  0Ø ɕ Ø  0Ù ɕ Ù 
 
Ahol: 
ï I:  a fogyaszt· jºvedelme; konstans 
ï Px: az Ăxò term®k §ra; konstans 
ï Py: az Ăyò term®k §ra; konstans 
ï x:  az Ăxò term®k mennyis®ge; v§ltoz· 
ï y:  az Ăyò term®k mennyis®ge; v§ltoz· 

Å A fogyaszt· v§s§rl§si k®pess®g®nek, illetve a fogyaszt· kºlts®gve-
t®si egyenes®nek a t§rgyal§sa sor§n a kºnnyebb modellezhetŖ-
s®g ®rdek®ben az eddigieknek megfelelŖen tov§bbra is azzal az 
egyszerŤs²tŖ felt®telez®ssel ®l¿nk, hogy a fogyaszt· csak k®t ter-
m®ket, Ăxò -et ®s Ăyò -t v§s§rol, illetve fogyaszt. 

Ahhoz, hogy a k®sŖbbiekben a fogyaszt· v§s§rl§si hajland·s§g§t (kº-
zºmbºss®gi gºrbe; kºzºmbºss®gi t®rk®p) ®s v§s§rl§si k®pess®g®t (kºlt-
s®gvet®si egyenes) egy¿ttesen tudjuk vizsg§lni, a kºlts®gvet®si egyenest 
is egy Ăx; yò tengelyekkel rendelkezŖ koordin§tarendszerben kell §br§-
zolnunk. Ehhez viszont a kºlts®gvet®si egyenes egyenlet®t Ăyò -ra kell 
rendezn¿nk. 

 

y =  -
Px

Py
 * x + 

I

Py
 

 
Mivel Px; Py ®s ĂIò konstans, ez®rt a fenti egyenlet alapj§n bel§that·, 

hogy a kºlts®gvet®si egyenes negat²v meredeks®gŤ, melynek a f¿ggŖle-
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ges tengelymetszete 
I

Py
. A fenti egyenletet Ăxò -re rendezve azt is kºnnye-

d®n bel§thatjuk, hogy a kºlts®gvet®si egyenes v²zszintes tengelymetsze-

te 
I

PØ
 lesz. 

 

11. §bra:  Kºlts®gvet®si egyenes  

A kºlts®gvet®si egyenes defin²ci·j§b·l kºvetkezik, hogy ha az egye-
nesen b§rhol kijelºl¿nk egy pontot, az ott kialakult Ăx, yò term®kkombin§-
ci·t a fogyaszt· ¼gy tudja megvenni, hogy az ºsszes jºvedelm®t elkºlti. 
EbbŖl az is kºvetkezik, hogy mivel kºlts®gvet®si egyenes v²zszintes ten-
gelymetszet®n az Ăyò ®rt®ke nulla, ez®rt az egyenes v²zszintes tengely-
metszete azt az Ăxò term®kmennyis®get mutatja, melyet a fogyaszt· ak-
kor vehet meg, ha az ºsszes p®nz®t az Ăxò term®kre kºlti. Az egyenes 
f¿ggŖleges tengelymetszete ugyanezt mutatja az Ăyò term®kre. Ez a ten-
gelymetszeteket jelºlŖ param®terekbe tºrt®nŖ behelyettes²t®s alapj§n is 
kºnnyed®n bel§that·. 
Ahogyan az a kºlts®gvet®si egyenes egyenlet®bŖl is l§tszik, az egye-

nes negat²v meredeks®gŤ. Ez abb·l ad·dik, hogy mivel az egyenes men-
t®n a fogyaszt· jºvedelme konstans ez®rt, ha term®k (x) v§s§rolt meny-



K¥ZGAZDASĆGTAN II. 

30 

nyis®g®t nºveli, a m§sik term®k (y) v§s§rolt mennyis®g®t csºkkenteni 
kell. B§r a kºlts®gvet®si egyenes meredeks®ge negat²v, de a k®sŖbbiek-
ben a kºnnyebb kezelhetŖs®g ®s ®rthetŖs®g ®rdek®ben abszol¼t ®rt®k-
ben ®rtelmezz¿k. 
A fentiek alapj§n bel§that·, hogy a koordin§tarendszer tengelyei ®s a 

kºlts®gvet®si egyenes §ltal kºr¿lhat§rolt h§romszºg (nevezz¿k ezt kºlt-
s®gvet®si halmaznak) olyan Ăx; yò term®kkombin§ci·kat tartalmaz, me-
lyeket a fogyaszt· ¼gy tud megv§s§rolni, hogy nem kºlti el az ºsszes 
jºvedelm®t. Ennek megfelelŖen a kºlts®gvet®si halmazon k²v¿l olyan 
term®kkombin§ci·k helyezkednek el, melyeket a fogyaszt· nem tud 
megv§s§rolni, mert adott §rak mellett nem elegendŖ a jºvedelme. 

A kºlts®gvet®si egyenes elmozdul§sa 

A kºlts®gvet®si egyenes vagy ºnmag§val p§rhuzamosan eltol·dik, 
vagy a tengelymetszete kºr¿l fordul el, vagy a fent eml²tett elmozdul§sok 
kombin§ci·ja kºvetkezik be. 

 
Ha a fogyaszt· nomin§l jºvedelme nºvekszik az §rak v§ltozatlans§ga 

mellett, akkor a kºlts®gvet®si egyenes ºnmag§val p§rhuzamosan kifel® 
tol·dik. Ugyanez a hat§s kºvetkezik be akkor is, ha a fogyaszt· nomin§l 
jºvedelme nem v§ltozik, viszont a fogyaszt·i kos§rban l®vŖ mindk®t ter-
m®k §ra egy idŖben ®s azonos ar§nyban csºkken. Mivel az §rak v§lto-
zatlans§ga mellett bekºvetkezŖ nomin§l jºvedelemnºveked®s, illetve 
v§ltozatlan nomin§l jºvedelem mellett a fogyaszt·i kos§rban l®vŖ term®-
kek §r§nak egyidejŤ ®s azonos ar§ny¼ csºkken®se a re§ljºvedelem nº-
veked®s®t jelenti, ez®rt kimondhatjuk, hogy ha a fogyaszt· re§ljºvedelme 
nŖ, akkor a kºlts®gvet®si egyenes ºnmag§val p§rhuzamosan kifel® tol·-
dik. 
A nomin§ljºvedelem csºkken®se, illetve a term®kek §r§nak egyidejŤ 

®s azonos ar§ny¼ nºveked®se (a re§ljºvedelem csºkken) a kºlts®gvet®si 
egyenest az ellenkezŖ ir§nyba tolja el. 
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12. §bra:  A re§ljºvedelem nºveked®s®nek hat§sa a kºlts®gvet®si 

egyenesre 

A kºlts®gvet®si egyenes a f¿ggŖleges tengelymetszet kºr¿l kifel® for-
dul, ha az Ăxò term®k §ra csºkken, mikºzben az Ăyò term®k §ra ®s a fo-
gyaszt· jºvedelme nem v§ltozik. 

 


